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LOS PREC € DE REFMRODUCCION

EDUARDO BOLANO:
ALEXANDER TOBON

El objetivo de este articulo es presentar la teoria
clasica de los precios de reproduccién con el fin de
establecer el alcance de su contenido respecto a la
teoria clasica tradicional. Para ello, se adopta como
punto de partida la obra reciente de Bidard y Klimo-
vsky (2006), Capital, salaire et crises, Quy® ropo=
sito principal es generalizair 1a teoria clasica de los
precios de produccién. Se muestra que, si bien el
modelo propuesto puede representar rigurosamente
tanto el equilibrio como el desequilibrio a partis de
hip6tesis relativamente aceptables, aiin no tiene la
capacidad suficiene para explicar de manera satis=
factoria la dinamica ecenomica.

Clasificacién JEL: B24, B51, E11, E12.
Palabras clave: precios nelativos, heneficio, aoumum-

lacién de capital, reproduccion del capital, desequir
librio clasico.
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. INTRODUCCION

La obrareciente de Bidard y Klimovsky (2006) tiene que ver con los problemas de la
reproduccién del capital, 1a distribucion de los ingresos y el crecimiento econémico
en unaeconomiareal, en el marco de la teoria econémica clésica. Su libro constituye un
gran esfuerzo en el progreso de esta escuela de pensamiento, pues, segiin Deleplace
(2007, p. 477), el texto representa una de las direcciones que ha tomado recientes de
la heterodoxia neorricardiana, 1a cual *“busca reemplazar el método de Sraffa en la
perspectiva de un desarrollo moderno de la teoria clasica antigua”, Mientras que
Bellino (2008, p. 203) sostiene que “the awthors present a framework [...] conceived
as an aliernative to the Ricardiam approach and that can be applied to situations of
equilibriwim and disequilliyiiinni”. Bidard y Klimovsky (2006, p. 183) sefialan dariea=
merite 1a novedad de su enfoque de la siguiente manera: “Nuestro prop6sito esta
centrado en la presentacion de una formulacion comtin al desequilibrio y al equili=
brie™ Laintencion de estos autores se explica por la idea de gue tanto la teoria clasica
como la teoria neocldsica mantienen una dicotomia en los analisis del equilibiio y
del desequilibrio, los cuiales obedecen a dos teorias dliferentes.

En la contribucion de Bidard y Klimovsky (2006) pueden distinguirse dos partes.
En la primera, se propone un modelo de produccién y reproduccién que extiende
1a teoria clasica estandar del valor a las situaciones de desequillitaio del sistema
economico (capitulo 11 de su libro). En la segunda, se inicia un anélisis sobre las
propiedades dindmicas del modelo y sobre las posibilidiadies de crisis, para 1o cual
proponen trayectorias diferentes a aguellas de la tradicion clasica antigua y moderna
que conciben lka diimamica an funcion die ke gravitacion die llos presios dle imareade en
torno a los precios naturales (capitulo 12 de su libro).
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La presentacion de estas dos partes se hace a través de ejemplos numéricos, a partir
de los cuales se deducen densas argumentaciones tedricas, sin que resulte facil
captar su esencialidad. Klimovsky (2006) presenta una generalizacién adioptando
1a misma estructura del libro, pero resulta igualmente dificil distinguiir ean ot batidad
los sistemas de ecuaciones que entran en la determinacién tanto del equilibtiio como
del desequilibrio. Por esta razdn, el objetivo de este articulo es proponer una genesas
lizacion del modelo de Bidard y Klimovsky formalizada matricialmente, con el fiin
de establecer con precision las hipotesis y los sistemas de ecuaciones que permiten
determinar €l equilibii@ y el desequillibrio; al mismo tiempo, sefialar el alcance y
poder explicativo de ambas situaciones, donde las variables econémicas fundamesir
tales desencadenantes de la actividad econémica son las tasas de acumulacion deci-
didas por los capitalistas. Aungue se hace énfasis en la formalizacion del modelo,
también recurrimos a algunes ejemplos numericos que permitan captar mejor la
operatividad de las relaciones esenciales.

En una primera aproximacion, pueden considerarse los modelos de Sraffa y de
Torrens como casos particulares extremos del modelo de Bidard y Klimovsky
(Klimowsky, 2006, p. 35). En efecto, en Sraffa (1960) se asume que todo el excedente
social o producto neto es consumido, mientras que en Torrens (1821) todo el exee-
dente es acumulado. Bidard y Klimovsky (2006) consideran el caso general en el
cual una parte del producto neto es acumulada y la otra es consumida. A pesar de
esta especificidad, 1a teoria de Terrens constituye el marco tedrico de referencia de
nuestios autores, a partir del cual se retienen las condiciones de reproduccion de una
economia capitalista, tanto en términos fisicos como en valor (Bidaid y Klimovsky,
2006, capitule 10), las cuales se consideran esenciales en la estructura légica del
medelo propuesto y sus variantes.

El articulo esta organizado como sigue: en la seccién 11 se presenta la teoria de
Robert Torrens como la entienden Bidard y Klimovsky. Laseccién 111 esta consaa
grada a la exposicién del modelo de estos autores, seglin diferentes hip6tesis sobre
la acumulaciéon y el consumo del excedente social. La seccién 1V se dedica a la
explicacién de una importante propiedad del modelo, tan preciada para clasicos
antiguos y modernos, esto es, la determinacién de la tasa de beneficio en términos
fisicos. En la seccién V se hacen algunas apreciaciones sobre el problema de la
dinadmica econdmica que se deriva al considerar el modelo en tina perspectiva
intertemporal. Finalmente, el lector encontraré las conclusiones de nuestro estudio
y dos anexos.
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. ELMOOHLO CLASICO DE ROBERT TORRENS

La interpretacién de Torrens (1821) presentada por Bidard y Klimovsky (2006) se
obtiene a partir de Benetti (1986). Se trata de un modelo clasico que determina las
tasas de acumulacion, las tasas de beneficio y los precios relativos de los bienes de un
sistema econdmico, tanto en situacion de equilibrie como en situacién de deseqpir
librio. Sea un sisiema concreto de produccion en el cual los métodos de produccion
son invariables, los salarios hacen parte del capital, 1a inica utilizacion de los bienes
es el consumo productivo (se utilizan como medios de produccion estrictos o como
bienes de subsistencia de los trabajadives)), el capital es circulante y el periodo de
produceion de todos los bienes es inico. En este sisiema, a partir de la matriz Y
de consumos productivos se obtiene el vector v de productos totales':

Y -y,

0 también,

yAYA

donde y es la matriz conformada por los productos en su diagonal principal y cuyas
otras componentes son nulas. Ademas, se tiene que A = [a/;,] es la matriz de coefit-
cientes técnicos tipo Leontief. Si en laeconomia se acumula todo el excedente social,

entonces, las condiciones de factibilidad del sistema estan dadas por el siguiente
sistema de ecuaciones:

y=(@+@)A, @

donde g = [g | lssctveettorddet tasasddeagtumul i éinddel dccecononifa coory i==1122..:n;

yu=[1 1 .. 1] Ellado derecho de este sistema representa las “demandas efec-
tivas™ de los diferentes bienes, es decir, las demandas para la reposicion del consumo
productivo del periodo actual y las demmandas para la ampliacién de la escala de
produccion del periodo siguiente®. El vector g de tasas de acumulacion esté detetrinir
nado enddgenamente como solucion de este sistema de ecuaciones.

1 Para lla definicion de llos simbolos matriiciales y vectoriales, véase el Anexo 1.

2 En otras palabras, el concepto de demanda efectiva, “effiectual demand™ (Torrens, 1956,
p. 342), se refiere a los requerimientos fisicos del bien i por parte de todos los sectores, necesarios
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Una vez conocido el vector g, los precios estaran determimzdios por las condiciones
de circulaciaim o ecuacionesdiegastajueieeppresan d aggalkladdemtrédostgogreses y
los gastos de cada industria (costo de reposicion de las condiciones de produccion
del periodo actual mas el costo de la ampliacion de esas condiciones en el periodo
siguiente). Estas condiciones estan representadas por el siguiente sistema de ecuea
ciones;

P=((I +g)AP. @

El vector P de precios relativos se determina como solucion del sistema (2). Utilizando
este vector para evaluar el consumo productivo a los costos de reposicion, puede
conocerse la rentabilidad de los productores, 1a cual debe cumplir las condiciones
deproduccion queiintiocan boiggud thabeenteeltesiingresns yltescondtos dderoablieadin,
mas las ganancias del sector. Tales condiciones estan dadas por el siguiente sistema
de ecuaciones:

P= (I+HAP @

donde P = [#] es la matriz conformada por las tasas de beneficio en la diagonal prim~
cipal, siendo ceros los demas elementos, las cuales se determinan resolviendo este
sistema. Conio los sistemas (2) y (3) son idénticos, se tiene que, para las hipdtesis
adoptadas por Torrens, g =f , es decir, g, =r,, g,=r,, ... g, =r,. Dado que los precios
son la expresién simultanea de la produccién y de la circulacién, éstos se conciben
como precios de reproduccion (Klimovsky, 2006, p, 37).

Los sistemas (1), (2) y (3) sintetizan el modelo de Torrens para una economia
en situacion de desequilibrio. A partir de ellos también es posible analizar el
comportamienio dindmico de los tres conjunioss de variables, para lo cual habra que
empezar estableciendio un modelo dindmico en cantidades, es decir, un conjunto de
relaciones que liguen las producciones de periodos consecutivos. De (1) se dieduce:
Y,=(u+g,)y,A;y como (u+ gy, = Y. cnlonces:

yt ::/XMILA Dvpara I—; ]2: 25 3: (A)(4)

para la reposicion del capital corriente y para la expansion de ese capital en el periodo siguiente.
Este concepto difiere del de demanda efectiva, “effective demand™ propuesto por Keynes, el cual hace
referencia a la demanda global anticipada medida en dinero.
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Este sistema de ecuaciones determina las cantidades de productos que podrian obiz-
nerse en el periodo t + 1, si todos los productos obtenidos por 1a economia en el
periodo t son utilizados en el consumo prodiuctivo (si nada va al consumo final). La
resolucién repetitiva del sistema de ecuaciones (4) engendra una serie de vectores
Vi ¥s o Yis Vit oo Que tepiesenitnm los diferentes niveles de producios y las diferentes
proporciones entre ellos que se generan en el tiempo.

Tarrens se refiere a un sistema de produccion en equilibrio o en “posicion natural”,
cuando los niveles die produccion tienen unas “buemas proparcionss” (Bemetti, 1986).
Se trata de un sistema de produccién homotético cuya construccion y propiedades
son similares a las del “sistema patron” de Sraffa. La estructura de este sistema
garantiza unas tasas de beneficio y de acumulacién iguales entre si, es decir que el
equilibrio se define por las igualdades @*==xg ==zgr=.. g~ [==7I=.~F[=1*Lha
“posicion natural” o situacién de equilibrio del modelo de Torrens esté descrita por
los siguientes conjuntos de ecuaciones que sintetizan las condiciones de repiadiic:-
cion del sistema economico:

y*=(u+gy*A
P* = (I + g*)AP*. ®)
P* = (I + r*)AP*

En esta situacién especial se cumple, para cada bien en cualquier periodo, la igualdad
entre la “demanda efectiva” y la oferia, siendo vélida la ley de Say e impensable una
crisis de sobreproduccion general, Por el confrario, en la situacion de desequilibrio
-lejana de las “buenas proporciniss™- existe 1a posibilidad de obtener en algtin
momento un g. = -1, En este caso se tienen dos consecuencias. Em primer lugar, se
obtienen que p. = 0, lo que se traduce en una imposibilidad técnica del inercammbio
(o existe wn precio positivo al cual toda la produccion del bien i pueda ser vendida);
de esta manera existe un stock dle hitan i inwandidls, & dirdir existe ssPregpOiuesion
de bien i. En segundo lugar, se obtiene que (1 + g.) = 0, lo cual significa gue la
“demancda efectiva” del sector i se anula (este sector no conmpra fningun bien), de
tal forma gue en el periodo siguiente se tiene una sobreproduecion de al menos un
blen gue sirva come insume de i. Los dfeslos die aitas ssligpadiussianss likevan, en
periedes siguientes, a 1a sobreproduecion general. Entonees, cuande el sistema no
esta en “buenas prepereienes”, al ne correberarse siempre 1a igualdad entre oferta y
“demanda efectiva” para al menes un bien, 1a ley de Say deja de ser valida y le mas
prebable es 1a parélisis de todo el sistema produstive.
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Asi presentado, el modelo de Tarrens constituye un escenario propicio para el obje-
tivo de Bidard y Klimovsky puesto que un mismo sistema de ecuaciones permite
modelar tanto el equilibrio como el desequilibrio y determinar endégenamente las
variables fundamentzles; del sistema econdmico.

Ejemplo del maodielo de Torrens

Sea un sistema concreto que produce los bienes: trigo (B), identificado como el biem
L, y hierro (H), identificado como el bien 2:

1208 & 30H — 4608
0B 912 = @UH

De acuerdo com este sistema, el excedente social o producto neto es: PN = [100B 18H].
Las tasas de excedente de cada tipo de producto son: s, = 0,277 y s, = 0,428. La
matriz de coeficientes técnicos es:

6 3
AE234]f’
4 5

Con base en estos datos, la situaciéon econémica viene dada por los siguientes
sistemas de ecuaciones:

460 = (1+2)(120) +(l1r€ g)§2a40)
60 = (L-+g WRO)H e}l 22)

=0+ ) 35+ 3574

Py =U+g,) (4+ P

)
(1+f)(23 e ]
)

, =+ )(4+ 7
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La solucién de este conjunto de ecuaciones es, hasta el momento, secuencial y no
simultanea como en el modelo neoclasico de equilibrio general. Las dos primeras

(ecuaciones de factibilidad) determinan los valores de las tasas de acumulacion:

g, = 54,16%, g, = 134 55%. Reanp tezartiv esttos wallokes an ks dios siguisntes (@Eun-
ciones de circulacion), se obtiene el precio relativo p, = 5,946. A su vez, imtrodu-
ciendo este valor en las dos ultimas (ecuaciones de produccion), quedan detemnmit

nadas las tasas de beneficio r, = 54,16%, r, = 14,58%. Como puede observarse, esta
situacion es de desequilibrio, dado que partiendo de un sistema concreto, se verifica
que las tasas de acumulacién son diferentes, aunque para cada sector coincidtan lka
tasa de acumulacién y 1a tasa de beneficio. En el siguiente periodo, si el sistema crece

a las tasas de acumulacién obtenidas, se tendra un nuevo sistema de produccion

con unas proporciones diferentes a la proporcién del periodo anterior. Este nuevo

sistema determinara nuevos valores para todas las variables. Asi sucesivamente, en

los periodos siguientes ocurriré algo similar y el sistema se trasladara a través de una
secuencia de situaciones de desequilibrio.

A partir del sistema concreto puede obtenerse el sistema en equilibrio o en “posi-
cién natural”. Primero se calcula el valor propio dominante de 1a matriz A, el cual
es & = 0,7421. Luego, se calcula un vector propio a izquierda asociado al valor
propio dominante, que para el caso es g = [1  0,1203]. Finalmente, se aplicam los
elementos de este vector a los datos iniciales del sistema concreto y se obtiene el
siguiente sistema homotético:

1208 & 30H = #doB

221,378 G106 — 55,343H .

El producto neto es: PN =[118,63B 14.274H|. Las tasas de excedente de cada
tipo de producto son: s, =5, = 0,347. Con estos nuevos datos, ahora la situacion de
equilibrio viene dada por los siguientes sistemas de ecuaciones:

460 = (L =22t teg X122 837)
55,343 = (L-+g )§880)+({1-g gRI(L 06BP)

6 3
l(l+g,)[ﬁ+%p‘2])

1 )
Py = (1+gz)(4+'5—p31)

225



226

EQUILIBRIO Y DESEQUILIBRIO EN LA TEORIA DE LOS PRECIOS DE REPRODUCCION
PP, 216-247

6 3
I=Qw)| 531 362

1
By =4 rz)‘4*'i5pn A

Al resolver secuencialmenie este conjunto de ecuaciones, resulta la siguiente solucién:
g, =34,7%, g, = 34,7%, p,, = T3, r, = 34, T%, r, = 34,7%. El| sisterma se arausitra
en una situacion de equilibrio ya que se caracteriza por laigualdad: g, =g,=r, =r,=
s, = s, = 34,7%. Si el sistema homotético inicial crece a estas tasas de acumulacion
de equilibrio, los sistemas de produccion sucesivos seguiran siendo homotéticos, es
decir, se conservara la misma proporcién entre los productos, y todas las variables
endogenas correspondienies a esos sistemas seguirdn teniendo los mismos valores.
La economia crece en una situacion de equiliibtio general estable.

.  EL MODELO CLASICO DE BIDARD Y IKIINUOVSKY

El modelo cléasico de Bidard y Klimovsky consiste en introducir en el modelo de
Torrens la posibilidadl de que una parte del producto neto no sea acumulada. Para
ello, es necesario generalizar el sistema (1) de la siguiente forma:

(w+g)yA<y. ©

Si se considera la igualdad estricta, se obtiene el caso particular de Torrens donde

todo el producto neto se acuniula, con lo que se obtiene el sistema (1). Por el contrario,

si se considera la desigualdad estricta, una parte del producto neto no se acumula. La
hipétesis de Bidard y Klimovsky consiste en asumir que esta parte no acumiulada es

consumida improductivamente por los capitalistas. Estos awtores suigieren, enonces,

dos métodos para determinar el consumo en el modelo: @) los capitalistas comsuimen el

valor de la parte no acumulada del producto neto; y b) los capitalistas consumen una

proporcion uniforme de sus beneficios. Cada método de tratamientio del consumo

constituye una variante de un (nico modelo.
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A, EL CONSUMO COMO VALOR DE LA PARTE NO ACUMULADA DEL
PRODUCTO INETO

Sea un sistema concreto de produccién que verifica las mismas hipétesis descritas
para el modelo de Tarrens, excepto la propiedad correspondiente a la utilizacion de
los bienes. En efecto, ahora se supone que los bienes pueden emplearse tanto produc-
tiva como improductivamente (consumo capitalista). Si a partir del sistema (6) una
parte del excedente social no se acunmula, entonces las condiciones de factibilidad
y de la circulacién a la descrita para Torrens deben ser modificadas de 1a siguiente
manera:

y{(u+gyA=F @
(1 + g)AIPHfP = P ®)
d+1)AP =P, ©)

donde F > 0 es el vector fila de las cantidades fisicas no acumuladas del producto
neto y f es la matriz conformada por los coeficientes de producto neto no acumulado
en la diagonal principal y cuyos otros componentes son nulos. En esta matriz, cada
coeficiente f/; esta definido porf/. = (F./fy).)EEbisigternd 7y pparitital cetarminafisiy
solo si, a diferencia del modelo de Tarrens, las tasas de acumulacién se consideran
exogenass. Una vez obtenido este vector, se puede calcular f de tal manera que el
sistema (8) determine el vecior P, el cual se reemplaza en el sistema (9) para obtener
el vector F.

La formalizacién dindmica de este modelo es similar a la descrita para el de Torrens.
El conjunto de relaciones que ligan las producciones de periodos consecutivos son
del siguiente tipo:

y, =w,+ WA-FF, ppara +4,2233, ... (1@ap)

Estas relaciones expresan la produccion del periodo y, +, e finciiom de la produesiém
y, y del consumo improductivo del periodo anterior F,, que a su vez depende de las
tasas de acumulacion exégenas, siempre y cuando éstas sean viables.

Los sistemas (7), (8) y (9) ppaumittandtesaibiainursassnrami el tartoandtesaguiliinio
como en equilibrio. Sin embargo, hay tina diferencia adicional respecto al modelo de
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Torrens: el desequilibrio y el equilibrio son situaciones que se presentam tanto en el
sistema de produccién concreto como en el sistema de produccién homotético.
La razén de esta diferencia radica en que las tasas de acumulacién son exégenas
y la definiciém del desequilibrio y del equilibrio se establece respecto a ellas.
Veamoslo en detalle.

Adoptando en primer lugar el sistema concreto: si los capitalistas deciden tasas
de acumulacion diferentes, entonces, los sistemas (7), (8) y (9) determinan tasas de
beneficio diferentes, situacion que se define como un desequilibrio. Por el contrario,
si ellos deciden tasas de acumulacién iguales, entonces, los sistemas (7), (8) y (9)
también determinan tasas de beneficio diferentes. Esta situacion es denonninada
por Bidard y Klimovsky como “equilibrio en la reproduccion fisica” o “crecimiento
regular™. Los autores muestran igualmente 1a existencia de otro equilibrio obtenido a
partir del sistema concreto. Se trata del “‘equilibrio en la rentabilidad™, el cual restlta
cuando las tasas de beneficio son iguales, dadas unas proporciones particulares (que
pueden calcularse) enire las tasas de acumulacion exdgenas.

Adoptando, en segundo lugar, el sistema homotético o en “buenas proporciones™
si los capitalistas deciden tasas de acumulacion diferentes, lo cual constituye entonces
los sistemas (7), (8) y (9) determinan tasas de beneficio diferentes, 1o cual constituye
un desequilibrio, a pesar de tratarse del sistema homotético. Por el contrario, si ¢llos
deciden tasas de acumulacion iguales, entonces los sistemas (7), (8) y (9) deferminan
tasas de beneficio iguales, es decir, 1a condicion g*=g, =g, = .. =g, garantiza el
resultado r, =r, = ... = r,=r7, lo cual constituye para Bidard y Klimovsky un *equi=
librio completo”, situacion que, curiosamente, no constituye una sitlacion de equilic
brio en el modelo de Torrens.

Entonces, el equilibrio completo esté descrito por el siguiente sistema de ecuaciones,
a condicién de que las tasas de acumulacién sean iguales:

y*-(u+g)y*A=F*
(I + Q)AP* + PHP*= P+
(I +F)AP* = P*

La diferencia mas notoria respecto al equilibrio de Torrens es que las tasas de
acumulacién son exégenas o decididas por los capitalistas de acuerdo con su 16gica
de acumulacion; sin embargo, esas tasas tienen que ser realizables o compatibles con
la produccion disponible.
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L Ejemplo para el primer modielo de Bidard y Klimovsky

Consideremos el mismo sistema concreto del ejemplo de Torrens:

1208 @ 30H — 46808
240B @112H — 6QMH .

Con base en estos datos, la situacién econdmica viene dada por los siguientes
sistemas de ecuaciones:

460 — [(1 + g YN20)H(L+ g KDY=/
60 - [(1 + gIXN30)+(1+ g 2)}=F2

6 33
@-*"&1)1 23' "_[_'mpzzl | ++ff1::11

1
@Lﬁgﬁ{ 450y }*‘ Jola = By
W | ptgin 2
1
@) (4 '#'4531% ||E Py

La solucién de este sistema de ecuaciones se obtiene como se describe a continuacién.
Si las tasas de acumulacién decididas por los capitalistas son diferentes: g, = 25%,
g, = 6%, entonces, al reemplazarlas en las dos primeras (ecuaciones de factibilidad),
se determinan las cantidades no acumuladas del excedente, F, = 55,6B, F, = 9,78H
Una vez conocidas estas cantidades, se pueden conocer los coeficientes §, = 0,1208,
£ =0,163, llos cualks se iemplazam em las dos siguiiies (ecvadivies de citculbriidn)
para determinar el precio relativo, P,, = 6,784, Ahora, introduciendo este valor en
las dos tltimas (eswaciones de produceion) guedan determinadas las tasas de bemw-
ficio r, = 42,2%, r, = 26,6%. Esta situacion es de desequilibrio diatto qiue amatiir die
tasas de acumulacién exogenas diferentes se obtienen tasas de beneficio distintas.
Sin embarge, el equilibii de 1a reproduceion fisica puede oblenerse si se consideran
tasas de acumulacion iguales. Per ejemplo, si @, = g. = 20%, se obtiene r, = 2774,
F, = 42.8%.
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A partir del sistema concreto puede obtenerse el sistema homotético. Dado que el
sistema de produccién es el mismo del ejemplo de Tarrens, se tiene:

120BD 330H —-HUB0B
221,378 G1110669] — SHBB3H.

Con estos nuevos datos la situacién econémica es la siguiente:

460 — [(L+g NI20)H({+-2 )R22BI)F#F,
55,343 — [(L-+g XBO)#(UU+2g X, 069)[= .

6 3
(gl gyt g
4ot -
(g # 5358 | 5P =P
V J J

' 235467

@-'H"I)j 4 "F?l%zn ||::p211

Este sistema homotético determina un equilibrio completo si, por ejemplo, los
capitalistas deciden que g, =g, = 20%. En este caso, F, = 50,354B, F,, = 6,0607H,
7, =¥, = 0,10049, p,, =7 BT8R, i1, =, =BH T . Estte imikamo sistana nomotético deter-
mina un desequilibrio si los capitalistas deciden tasas de acumulacién diferentes. Por
ejemplo, si g, = 25%, g, = @%, se clintienen tasas die beneficio diiferentes, 1, =494%,
r, = 19]1%.

B. EL CONSUMO COMO UNA PROPORCION UNIFORME DE
LOS BENERICIOS

Sea un sistema concreto de produccién que verifica las mismas hipétesis diescritas
para el modelo anterior. Sin embargo, a diferencia del primer modelo, ahora se @suine
que el consumo capitalista es residual y constituye una proporcién uniforme ¢ de
los beneficios. Cuando g > 0, cumple la condicién de factibilidad (u + g)yA<y, y
entonces, F> 0y 0 <e < 1, y se puede escribir el siguiente bloque de ecuaciones:
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g=-e)r a2
d+g+HemAP =P @3)
(I +0)AP=P @4)

El sistema (13) representa las condiciones de circulacion y el sistema (14) representa
las condiciones de produccion. Existen dos maneras alternativas die solucionar estos

sistemas de ecuaciones. Una primera posibilidad consiste en adoptar exégenamente las

tasas de acumulacién y resolver simultaneamente los sistemas (13) y (14) para obtener
P, r*, c; se verifica sin problema la validez de la ecuacion (12). La segunda posibilidad

consiste en utilizar el sistema (12), a partir del cual se deduce la relacion (g. /@) = (r.

/'r). Dado que las tasas de acumulacion son exdgenas, la relacion r = (g.7/g ))r se
reemplaza en el sistema (14) para determinai P, r. Luego se sustituyen P, gy ren el

sistema (13) para determinan ¢,

Los sistemas (12), (13) y (14) permiten describir una economia real tanto en desequili
brio como en equilibrio. A diferencia del primer modelo, las situaciones de equilibrio
ya no dependem die llamsiuraleza hamsttitios did] sittama die pradiuzar’. Enoffettn,
dado que al asumir la uniformidad de ¢, entonces, el sistema concreto es suficiente,
es decir que el sistema homotético no es una condicion necesaria para el eguillifri.
Si los capitalistas ¢deciden tasas de acumulacién diferentes se obtiene el desequili=
brio puesto que los sistemas (12), (13) v (14) arrojan tasas de beneficio distintas. Por
el contrario, si los capitalistas deciden tasas de acumulacion iguales, se obtiene el
equilibrio completo debide a gue los sistemas de ecuaciones determinan una tasa de
beneficio uniforme. Ell equilibirio completo se determina a través de la solucion del
siguiente sistema de ecuaciones:

= -c)r*
(+gHeRHAP* = P* @s)
(@ + r*)AP* = P*

3 Klimovsky (2006, p. 42) subraya llas particularitiadies de este segundo modelo respecto
primero: “Dada la constancia de los rendimientos, un cambio en los niveles de actividad de las ramas mo
afecta a ninguna de las ecuaciones [(13) y (14)] y, en consecuencia, las tasas de ganancia y los precios
no varfan [..]. Por otra parte, las tasas de ganancia y los precios relativos dependen aqui de las tasas de
acumulacion y no de los factores de acumulacion [...]. Nétese finalmente que [.] la solucién sélo
depende del| valor del capital y del salario, y no de su composicion fisica”,
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L Ejemplo para el segundo modielo de Bidard y Kllimovsky

Consideremos el mismo sistema concreto del ejemplo de Torrens:

1208 @ 30H — 460B
240B @112H — 60H ..

Con base en estos datos, la situacion econdmica viene dada por los siguientes
sistemas de ecuaciones:

g=0-o)
g, =-oy,

g e A )
‘sl'r B 32

(i ' 23 + g

(4 g, #ery)

+r) ( + !

Adoptemos el primer método de solucién. Si los capitalistas deciden g, = 25%, g, = 6%,
entonces, al reemplazar estos valores en las cuatro Gltimas ecuaciones, se obtienen
las siguientes magnitudies de desequilibrio: p,, = 5,8611, r, = 55,49%, r, = 1331%,
¢ = 0,5495. Si los capitalistas deciden tasas de acumulaciéon uniformes, se chtiene
inmediatamentte el equilibrio completo. Por ejemplo, cuando g, = g, = 20%, se obtiene
r, =r, = 34,7%. La utilizacién del sistema homotético permite determinai estas
mismas situaciones de equilibrio y de desequilibrio®.

4 Los dos modelos expuestos anterionmenite pueden complementarse con la introduccion de
impuestos pagados al Estado por parte de los capitalistas, los cuales pueden ser calculados tanto en
términos fisicos como en valor, con lo que se obtienen dos nuevos modelos que conservan la mayor
parte de las propiedades de los dos primeros.
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Una caracteristica interesamie de este segundo modelo tiene que ver con el equili-
brio estacionario. Em efecto, si suponemos tasas de acumulacién nulas, el sistema de
ecuaciones (12) muestra que ¢ = 1, lo cual implica que los sistemas (13) y (14) son
idénticos. De esta manera, el sistema en su conjunto no puede resolverse por ninguno
de los dos métodos propuestos arriba. Para sobrepasar esta dificultad, Klimovsky
(2006, p. 53) propone suponer conocidas (n — L) tasas de beneficio o suponer comm~
cida su esfructura.

Se obtiene un resultado interesamiie si se adopta un caso especial de la segunda pasit
bilidad de solucioén: si se supone. De este modo, si se supone que la estructura de las
tasas de beneficio es igual a la unidad (tasas de beneficios uniformes), se obtiene la
solucion del modelo ricardiano. “Em definitiva, [la variante ricardiana del] sistema
de Sraffa es un caso particular del segundo modele™ (Klimosvky, 2006, p. 54), Emn
efecto, es el modelo ricardiano el que resulia ser un caso particular y no el modelo
sraffiano puro (¢l cual considera la totalidad de los salarios pagados posfactum con
una parte del excedente social).

V. L DETERWINACION DE LA TASA DE BENER(CIO
EN TERMINOS FiG00S

Es bien sabido que Sraffa (1960) propone el modelo de referencia de 1a teoria ricar-
diana de los precios de produccion o de equilibrio clasico. Larazén de ello es que
1a construccién de la mercancia compuesta patron, a partit de un sistema concreto,
hace posible confirmar el principio de la dificultad de produccion fisica de Ricardo
para cualquier vector de precios de equilibrio, y a partir de ahi, la determinacion de
una tasa de beneficio fisica. Un resultado relevante de Bidard y Klimovsky lo encon-
tramos en su sugerencia de extender el principio de la dificultad de 1a produecién
fisica a los precios de desequilibrio. Si en el sisiema (14) puede demostraise gue
¥ se obtiene solo a partir de las magnitudes fisicas de la produccion de los bienes,
entongces, ese sisiema calcula los precios relativos de los bienes en funcién de sus
dificultades fisicas de produeeién. De esta manera, una vez conoecidas las tasas de
beneficio, éstas son suficientes para determinar los precios a través del sistema (14).
La selucién del modelo deja de ser secuencial.

Los autores comprueban que para tin sistema concreto con dos sectores produc-
tivos, las dos tasas de beneficio estan determimadass en términos fisicos. [El
procedimiento légico para obtener tasas de beneficio fisicas, en el marco del primer
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modelo de Bidard y Klimovsky®, se presenta en el Anexo 2. Este procedimiento
permite demostrar que si la tasa de excedente fisico s% del bien i, en el periodo
siguiente a aquel para el cual se considera la tasa de beneficio, se calcula a partir del
factor de excedente:

fi+8)) = M paratodoi=1,2, ..n,
77 er g

entonces, se puede verificar que:

Esto puede comprobarse con el ejemplo que sirvié para ilustrar el primer modelo
de Bidard y Klimovsky. De alli sabemos que resolviendo el sistema de ecuaciones
(7), 8) y (14) se obtuvieron las tasas de beneficio r,, = 0,422y r,, = 0,266, las cuales
dependen de los precios. Sim embargo, también es posible obtener estas mismas
tasas sin necesidad de conocer los precios con anterioridad. Para ello, se calculan
las tasas de excedente styywseoarppigbbhajquessorerracinnenteidgubdesnddatiasas
de beneficio calculadas con el sistema de precios:

. 460(1+40.23)
s )= + ~ 4322
C kbR Y * ASYE Ay
(14 Sj) = 60(1:+0,06) =
+17= HfABOMLIHO02EY) + X 6E)(1 +0,06)
Luego, sf =s...... = 0,422 y sf = 5,4, =(002266 yy cenoconseciengia:

5= % Sdway; = 01422
I, = 5t =% =), 266 .

De esta manera puede concluirse que bajo ciertos supuestos, 1a teoria del valor-difi-
cultad de produccién fisica es una teoria general pertinente para el analisis no sélo

5 Con un método ligeramente diferente es igualmente posible demostrar fa determinacion de
las tasas de beneficio de desequilibrio en términos fisicos para el segundo modelo. Véanse Bidard y
Klimovsky (2006, pp. 192-194) y Klimovsky (2006, pp. 49-50).
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de los precias naturaltes (e cegulirrdoctfds oo codie proadivsoiding), ssimottantbién dielbes
precios de desequilibrio.

Uno de los supuestos para la validez de esta propiedad de la teoria clasica de los
precios de reproduccion es asumir que los salarios hacen parte del capital y dependen
de 1a especificacion de los bienes que componen 1a canasta de subsistencia por traba-
jador, con lo que se les da a los bienes salariales 1a misma categoria de los medios die
produccién materiales®. Esta hipotesis basica hace posible que, tanto para la teoria
ricardiana como para los dos modelos de Bidard y Klimovsky, la distribucion (tasas
de beneficio) aparezca determimadia totalmente por la técnica de produccion, exdlis
yendo cualquier determinacion exégena al sistema econémico. La determinacién
fisica de la tasa de beneficio permite, entonces, que el modelo de Bidard y Klimo-
vsky se inscriba sin ambigliedad en la tradicién clasica, especialimenit: en la tiadi
cion ricardiana.

Por oposicién a este resultado, si se adopta el modelo de Sraffa en el cual el salario
no hace parte del capital sino que constituye una parte variable que proviene del
valor del excedente social, entonces, la distribucién del ingreso (tasas de beneficio
y tasas de salario) no se puede determimair al interior del sistema econémico’, por lo
que resulta necesatiio que se dé exégenamente una de las variables de 1a distribucion.
En este caso, 1a teoria sraffiana pura no puede demostrar 1a determinacién de r en
funcion de las condiciones técnicas y, por consiguiente, el principio de 1a dificultad
de produccion deja de ser vélido. Dada esta imposibillided en el modelo de Sraffa,
la distribucion de los ingresos ahora no depende exclusivamenie de la técnica de
produceion (esfera econémiea), sino que también serd el resultadio de una lucha enire
quienes compiten por estos ingresos (esfera politica), lo gue contradice el espiritu de
la economia clasica antigua (Caporaso y Levine, 2004, p. 155). Esta reflexion nos
lleva a un intesiegariss: ,Come cambian las propiedadrs de los modelos de Bidard
y Klimevsky, y gué consecuencing tedricas se derivan si se adopta la hipétesis sraf-
fiana de gue les salaries se pagam pesiactum’?

6 Rosell (2009) hace un estudio de los efectos de una variacion del salario sobre los precios
relativos y sobre las tasas de beneficio en los dos modelos de Bidard y Klimovsky.

7 Excepto en el caso extremo para Sraffa en que el salario es nulo (los trabajadores no
participan del excedente sociaf), en cuyo caso la tasa de beneficio maxima, R, estd determinada en
términos fisicos. Pero cuando el salario pagado posfactum es positivo y 0 < r < R, entonces la tasa
de beneficio r también depende de la determinacién exégena del salario {conflicto de intereses entre
grupos sociales).

235



236 EQUIBRIO Y DESEQUILIBRIO EN LA TEORIA DE LOS PRECIOS DE REPRODUCCION
PP, 216-247

V. LADINAMICA DEL MODELO CLASICO DE BIDARD Y
KILIMOVSKY

Los estudios concernientes a la dinamica econdmica se encuentram condensades en
el capitulo 12 de Bidard y Klimovsky (2006) y en los articulos de Benetti, Bidard y
Klimovsky (2007) y Benetti, Bidard, Klimovsky y Rebeyrol (2007). A partir de un
estado de desequilibrio, como por ejemplo aquel descrito por los sistemas (7), (8) y (9)
dell primer modelo, puede iniciarse wn andlisis die ke dimdmica ddl Sisiama ccondmmico.
Este andlisis permite determinar una evolucion en el tiempo de las producciones (y,
Y+, )Yy de las variables economicas fundamentaiks:, lo que permite vislumbrar su
posible trayectoria y establecet sus propiedades.

Centremos la atencién en la evolucion dinamica de 1a reproduccidn fisica del primer
modelo. Em un periodo de tiempo dado, el estado del sistema econdémico real esta
descrito por la produccién, la cual depende de las producciones y utilizaciones en
los periodos anteriores, las que dependem a su vez de la acumulacion (itanminada
ex6genamente en cada sector). Las producciones que surgirdn en el future y sus
correspondienies utilizaciones estardn subordinadas a la situacion de laeconomia en
ese periodo dado y al comportamiento que adopten los capitalistas cuando deciden
las tasas de acumulacion que regirén en el periodo siguiente.

Lalogica del primer modelo de Bidard y Klimovsky permite generar una trayectoria
convergente del proceso de reproduccion fisica de una economia durante un cierto
ntimero de periodos®. El proceso converge hacia una situacién de equilibrio completo
en un niimero de periodos que el analista escogesavwdluniddAfsivnndidinainicdelel
sistema econdmico correspondienie al ejemplo propuesto para el primer modelo de
Bidard y Klimovsky puede ser la sintetizada en el Cuadro L

En el Cuadro 1, lag,, maxima se calcula haciendo F = 0 en el sistema de ecuaciones
(7), lo que resulta equivalente a utilizar el sistema (1) de Torrens. Este cuadro se
puede entender de la siguiente manera. A partir de los datos en situacion de deseqjit
librio correspondiemis al periodo t, los capitalistas deciden tasas de acumulacion,

8 El procediimienitopara esbozar una trayectorimdte edte ttjpo s hadtarttecompigio | kos
autores lo explican parcialmente para una economia bisectorial. Consiste, en esencia, en delimitar tres
regiones de factibilidad de tasas de acumufacién menores a las tasas de acumulacién méaximas. Estas
tres regiones permiten el desplazamiento susesive hadia tasas de aoumulacidn que genetan muevos
sistemas de produceidn donde las tasas de excedente se acercan cada vez mas entre sf (requisito para
un acercamiento hacia el equllibrio completo). Veanse Bitiatdy Kilimonsky (2006, ipn. 205-208).
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menores a la tasa maxima, que se hacen efectivas en el periodo siguiente t + 1 y se
tiene para este periodo un nuevo sistema productivo que ocasiona un desequilibrio
tanto fisico como en rentabilidad. A medida que se van haciendo efectivas muevas
tasas de acumulacion, la diiferencia artie kas tasas die exeadiente die ltos tisnres ((oblumnasg)
es cada vez menor. Las tasas de acumulacion decididas en el periodo t+2, g, + =
0,198 g.. . = 0,26, al hacerse efectivas en el periodo t + 3 convierten al sistema
concreto en un sistema en “‘buenas proporciones” que garantiza tasas de excedente
iguales: s. + =s_ + = 0,347. Sien esta situacion los capitalistas deciden tasas de
acumulacion iguales, se obtiene un equilibri@ completo, pues, @(+) = g,+, =02;
Kitd, =K =0T =8, +) = s(+,). En este mismo periodo también se alcanza el

equilibiio natural de Torrens, pues, gli, ™ = &,5a™ = K55 B fa = 6; 34348 Sdas

tasas de acumulacion iguales decididas en t + 3 se hacen efectivas en el periodo
L + 4, se repetird lasituacion de equilibrio completo con nueves niveles de producios
sectoriales. Y, si en los periodos sucesivos los capitalistas contintan decidiendo tasas
de acumulacion iguales, el equilibiio se mantendrd indefinidamente.

Lo anterior nos muestra que la 16gica del primer modelo de Bidard y Klimovsky
permite una trayectoria convergente hacia el equilibrio, si se conocen unas tasas
de acumulacion (parametios) aptas o convenientes para tal convergencia. Ahora
bien, ¢se puede garantizar una secuencia de tasas de acumulacion efectivas como la
propuesta en este ejemplo? Parece que no, pues las condiciones para ello serian: &)
que los capitalistas conocieran lalogica que se deriva del modelo de Bidard y Klimo-
vsky (hip6tesis de expectativas racionales), para que puedan adoptar unas tasas de
acumulacion coherentes vy realizables; b) que los capitalistas se pusieran de acuerdo
(;decisiones centralizadas o estratégicas?) en el ntmero de periodos en los cuales la
convergencia se debe llevar a cabe’; ¢) que guisieran estar en situacion de egquilibrio
(;qué los metivaria a ello? En el cuadro vemes gue la tasa de beneficio del primer
sector No aumenta progresivamente).

Al respecto, los autores enfatizan que las posibles secuencias en el tiempo de las tasas
de acumulacion efectivas son multiples y muy diversas, depenciendo de las hip6tesis de
comportamiento retenidas (véase Bidard y Klimovsky, 2006, pp. 209-215), Asi, “la
dinadmica depende, a la vez, de la especificaciom retenida para el modelo estatico
y de las hip6tesis que permiten encademnai un periodo al oiro, Esto explica la diver-

9 Pues podrian llegar al equilibrio en el periodo t + 1, si en el periodo t decidem las tasas de
acumulaciong. = 0,3476yg. = 0,428,
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Cuadro 1
Una dinamica para el primer modelo de BBK

Periodo [ méximo
. vi, = 460 g4 = 0,277 g1t = 0,542
Y = 60 s, = 0,428 g, = 0,146
R Yaghy = 575 Sutey = 042 Buvy = 0162
Yai'ey = 63,6 Sueny =0,26 Bipsy = 0,575
(42 Ve« o = 667 S 4y T 0,392 fe+9) = 0,235
Vs 3 = 76,32 8u 1z = 0,481
. alway = 799,07 Giteg = 0347 Brlusg = 0347
B e = 90,14 5 ey = 0,847 Brle vy = 0347
t4a Ak, 7= 958,88 s*  =0.347 gl*w% = 0,347
Yol s o = 115,37 5\ ey = 0347 8%y = 0347

sidad de trayectorias encontradkss en el marco de una misma formalizaciom general™
(Bidard y Klimovsky, 2006, p. 220). Estas hipdtesis de comportamiento tienen que
ver con dos procesos consecutivos: a) el proceso de formacién de las tasas deseadas
o anticipadas (inversiones proyectadas), y b) el proceso de formacion de las tasas
efectivas (inversiones efectivas) a partir de las tasas anticipadas. Ambes procesos
se pueden desarrollar de distintas maneras, razon por la cual respecio a ellos son
imaginables diversas hipotesis.

Para efectos exploratorios, Bidard y Klimovsky (2006) postulan, para una economia
de dos sectores, una regla simple que ellos denominan “regla del minimo™, la cual
asigna a todo conjunto de tasas de acumulacion anticipadas (que pueden ser irreali
zables, incompatibles con las cantidades disponibles en 1a economia) un conjunto de
tasas de acumulacion efectivas positivas (realizables, compatibles con las canfidades
disponibles)®. Suponiendo que esta regla del minimo funcione apropiadaimenie: en
el desarrollo del segundo proceso (inversiones efectivas), los awtores coniplementan
dicha regla con otras hipotesis sencillas sobre el comportamiento de los capitalistas
que pueden funcionar en el primer procese (inversiones proyectadas), las cuales
tienen la propiedad de eliminar ciertas causas de desequilibrio identificadas por los
economistas clasicos. Estas hipétesis sencillas dan lugar a diferenies dindmicas del
sisterna econémieo. A continuacion hacemes alusién a Cuatro hipétesis conside-

10 Véase al respecto Bidard y Klimovsky (2006, pp. 209-211).
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g, exdggne
g, = 0,25 f, = 55,6 r, = 0,422 P, = 6,784
g, = 0,06 = 978 r, = 0,266
Buenay = 016 R sap= 95,72 ey = 0,392 P ey = 7018
8wy = 520 hgp g = 4,836 ey = 0299
8y s = 0,198 fifg + 9 = 73,987 sy = 0,347 P = 7,3794
0,26 hie +3 = 4979 B +3 = 0348 A
By = 0,2 ﬁ{t& = 87,454 rh;'“(& w3 = 0343 Bart = 73798
By =02 Fap ey =10,53 Ty = 0342 nee
Gy =03 e+ = 33,644 ey = 9347 Bare o = 7,3790
o9 =03 g+ 4 = 40992 r;%ﬁiii = 0347 e

radas por Bidard y Klimovsky sobre el proceso de toma de decisiones en el tiempo
de sus inversiones proyectadas (primer proceso) y a sus efectos sobre la evolucion
en el tiempo de la produccidn fisica del sistema econémico. Se razona siempre en el
marco del primer modelo de Bidard y Klimovsky:

. Tasas de acumulacion anticipadas exdgenas. Si estas tasas estan dadas, y
son realizables en el periodo inicial, pueden suceder tres tipos de dindmica:
a) si las tasas de acumulacién de los dos sectores son iguales y constanies,, el
sistema sigue un sendeto de crecimiento regular; b) si las tasas son diiferentes
y constantes, el sistema se reproduce en desequilibrio y puede llegar a situer-
ciones de crisis de 1a reproduccion; c) si las tasas de acumulacion deseadas
son diferentizs pero obedecen a anticipaciones estéticas, entonces, €l sistema
evoluciona, llegando a crisis durante ciertos periodos v se instala luego en una
situacion de crecimiento regular.

. Tasas de acumulacion anticipadas endégenas. Estas representam una firaccion
dada y uniforme de los tiltimos beneficios realizados. Asi pueden ocuirrir dos
casos: si se invierte la totalidad de los beneficios, entonces, la economia estara
en crecimiento regular; si se invierte s6lo una parte de los beneficios, 1a eco=
nomia tiende hacia un estado estacionario.

. Uma “regla de gravitacion™ particular. Em el sector donde la tasa de beneficio
es mas baja, 1a tasa de acumulacién anticipada es nula, mientras que en el otro
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sector la tasa es positiva. El estudio del sistema fisico muestra que 1a ecomm-
mia tiende inevitablemente hacia el estado estacionario”.

. Unmna “regla del minimo™ que no funciona apropiadameniie y puede ocasionar
tasas de acumulacién efectivas negativas. Aunque los modelos de Bidard y
Klimovsky incorporan una ley de Say extrema’®, son posibles dos tipos de
crisis de reproduccién: &) una crisis de proporciones a mediano plazo, pues
si se adopta la hipétesis de acumulacién de uina fraccion dada de 1a prodii=
cion disponible, entonces, surgird una tasa de crecimiento negativa en un
sector y sobreproduccion en el otro; b) una crisis de largo plazo de contiae=
cion progresiva de la actividad economica, 1a cual sucede cuando las tasas
de acumulacion anticipadas dependen de las tasas de beneficio realizadas en
el periodo presedente.

Este analisis sobre dinamica lleva a Bidard y Klimovsky a afirmar que, aun cuando
las hipétesis de comportamiento retenidas son simples pero dificiles de justificar, “la
persistencia de un desequilibrio o la sub-optimalidad del equilibrio es un resultado
significativo” (Bidard y Klimovsky, 2006, p. 204). La gran contribucién de estos
autores a la teoria dindmica de los sistemas econdmicos esté en que refuerzam la idea
de gue no es posible demostrai una dindmica convergenie hacia uin equilibrio, como
lo han pretendido las teorias candnicas de los precios, tanto clasicas como neoclt
sicas. Desde una perspectiva clasica, lo qtie por ahora se puede concluiir a partir del
modelo de Bidard y Klimovsky es la posibilidad de una diversidad de trayectorias
dindmicas compatibles eon una misma formalizacitn: genedl,auyes fiamas digpen=
deréan de los distintos comportamientos capitalistas en el proceso de toma de deair
siones respecto a las tasas de acumulaeion.

Vi. CONCLUSIONES

De acuerdo con Bellino {2008), todo el analisis presentado [..]| es seguramente un
intento interesante por guiar el anélisis Clasico en una nueva direccién” (p. 204) y

11 Bellino (2008, pp. 204-205) presenta un ligero desacuerdo con la interpretacion de la
gravitacion reallizada por Bidard y Klimovsky {2006).

12 Todos los bienes se usan en la produccién o en el consumo y se supone que la fraccion no
acumulada del prodiucto neto es comsumida.
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de esta manera, “‘el innovador marco desarrollado por los autores deberia ser
mirado con el mas alto interés™ (p. 205). Nosotros compartimos esia opinion.
En efecto, l1a teoria cléasica de los precios de reproduccién presentadia por Bidard
y Klimovsky tiene el mérito de generalizar la teoria clasica de los precios de
produccidn, con lo que hace aparecer, bajo ciertas hipétesis, a Ricardo, Sraffay
Torrens como casos particulares.

La generalidad se deriva de 1a posibilidad] de que un mismo sistema de ecuaciones
permita efectivamemiiz describir un conjunto preciso de equilibrios y deseqpilit
brios. Al respecto, esta teoria de los precios de reproducciéon de enfoque clasico es
mucho m4s interesante que las teorias (teoria neoclésica del equilibti® general y
teoria clésica de los precios de produccién), pues su representacion del desequillitario
capta el comportamiento espontaneo de los capitalistas. Tanto el equilibiio como el
desequilibrio se encuentitam definicos por los “fundamentalies™ de la economia: los
precios relativos y las tasas de beneficio, obtenidos a partir de 1a hipétesis de que
los capitalistas pueden decidir sus tasas de acumulacién (realizables) y respetando
el princiipio clasico de la dificultiad] de produceion. Se trata, entonces, de una teoria
que estudia simultidneamente la distribucion de los ingresos a través de los precios
relatives y el fenémeno del erecimiento (ex6gene), 16 gue ha side igualmente une de
los objetives perseguides por algunes poskeynesianos.

Si bien la teoria de los precios de reproduccién da un paso adelante en el estudio
del desequilibrio, ella suscita casi las mismas criticas dirigidas a las teorias del
valor tradicionales. Sefialemos tan sélo dos, tal vez las mas importantes. En primer
lugar, se trata de una economia real, es decir, sin dinero, razén por la cual no
puiede explicarlos los precios en los intercambios. All respecto, Bidard y Klimovsky
asumen la centralizacién de los intercambios a través de la caja de compensacion
de Debreu (Klimovsky, 2006, p. 40). Asi, una demostracion satisfactoria de 1a exis=
tencia de un sisiema de precios de reproduccion de equilibiio (v de desequilibrie),
no garantiza los intercambios descentralizados, objetivo central de toda teoria de
precios.

En segundo lugar, a pesar de que se logra determinar desequilibrios (lo que no es
posible en las teorias del valor tradicionales), el anélisis de l1a convergencia hacia un
equilibii® no parece ser tina preocupacion importante. Dos conclusiones se pueden
derivar de esta afirmacién: por un lado, si 1a dindmica economica esta asociada a
una multiplicidad de hip6tesis sobre el comportamiento de los capitalistas, emlonces,
no vale la pena busecar una (inica trayectoria estable, como lo han pretendido los
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neoclasicos a través del tamteood dosiddsionsad traéésldd dxgravitacién. Peoootod kado,
dentro de esa multiplicidad de hipétesis algunas pueden condugir efectivamente al

equilibri@, pero, como lo hemos visto, dichas hip6tesis no se pueden justifficar en una

economia de mercado, tal y como ocurre también en las teorias clésicas y neoclk

sicas. Por ejemplo, el modelo de Bidard y Klimovsky converge a un equilibrio estable

cuando la economia que representa es centralizada y el Estado decide las tasas de

acumulacién que aseguran el eguilibrio.

En sintesis, la teoria clasica de los precios de reproduccién a partir de la contribucion
original de Bidard y Klimovsky (2006) constituye un punto de partida interesante en
la renovacion del pensamiento clasico. Sim embargo, dicha teoria contiene en gran
parte las mismas deficiencias que les han impedido a las teorias del valor tradicim-
nales resolver las cuestiones teéricas fundamentales.
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ANIEXO 1

DEFINICION DIE LS SIMBOLOS MAFRICIALES Y VECFORIAI
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ANEXO 2
DEMOSTRACION DIELAG TASAS DIE BENERCIO EN TERMINOS HISIGOS BN EL PRIMER
MODELO DEE BUIDARD Y KUINMOVSKRY

Sea k 1a tasa de reinversién del bien i con 0 <k, <1, lacual indica la proporcién
de laproduccién del bien i que entra em las sectores em calidad de reposicién de
los medios de produccion gastados em el periodo vigente, y para aumentardos em il
periodo siguiente:
vil + g/ o
ke praig®Riz k% n @aah
yi

A partir del sistema concreto inicial se extrae un sistema de produccion K, diemmmi-
nado niicle de acumulaeiory, multiplicandio 1bes ddtes ddel lapnatiunoidn didl ssedtor i
por k.. El sistema K se escribe asi:

KY Ky (A2.2)

El sistema K produce las cantidades invertidas em el sistema concreto. Las tasas die
acumulacion (g, ) del sistema K son enddgenas y se alitiianan resslkvitarndto dl sistama
(u+ ];\)kY= yk, donde g, s el vector de las tasas de acumulacion del sistema K. El
sistema concreto del periodo siguiente se escribe:

(HON > (Eg)y". (A2.3)
Por lo tanto, el sistema K del periodo siguiente es:

(Y ~Egpiy A2 4)
Per eguivaleneia entre (A2.3) TA24Y). s¢ filshs:

t48)= gk, A2:3)
8 también:

(L+@))=({t+gg)Ak pdra todo /i=1102,.m
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Sabemos que (I+5.) es el factor de excedente en bien i:

¥
(l:lf-S')ET

al

s

El factor de excedente en bien i en el préximo periodo sera:

1+gy =&illE8) A26
(1+5) Ve (A2.6)

A partir de las ecuaciones (9) del primer modelo se tiene:

0 G 10

Utilizandlo las ecuaciones (8), se puede escribir aP(1+g)= p, — fiy, . que luego se
reemplaza en la expresién anterior para obtener:

Reemplazando p, pory, en la expresion anterior:

(L= (627
FECR

Por el sistema (7) se tiene y(I+@)a’ ~yy, —Ay,;, licegol hacexreaston ((20) sseppudde
escribir como sigue:

(@ +sh) == “i }g;() ~ ((RBR)

Comparando (A2.7) y (A2.8), finalmente se tiene:

r = $4, para todo i=12,./m
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